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       U    , na str. 279-280, dokazana je sljedeća nejednakost za pozitivne realne 

brojeve        
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Ovdje ćemo dati četiri načina dokazivanja poboljšanja nejednakosti (*): 

 

                                        
  

 
  

  

 
  

  

 
             ;  (                            (1) 

 

Prvi način. Na osnovu nejednakosti između aritmetičke i geometrijske sredine za tri 

pozitivna broja, možemo pisati 
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Na sličan način dobijamo 
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Sabiranjem posljednje tri nejednakosti imamo 

 

                     2(
  

 
  

  

 
  

  

 
                                

 

Odavde, nakon sređivanja, slijedi tražena nejednakost (1). 

 
 

Napomena 1.  S obzirom da je nejednakost 

                                                                                                       (2) 

ekvivalentna sa tačnom nejednakošću  

(                     , 

Zaključujemo da nejednakost (1), zaista, predstavlja poboljšanje nejednakosti (*). 

 

Napomena 2. Jednakost u (1) vrijedi ako i samo ako        
 

Drugi način. Primjenom nejednakosti  između aritmetičke i geometrijske sredine za 

dva pozitivna broja dobijamo 
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pa je  

                  
  

 
  

  

 
  

  

 
                      .                                  (3) 

 

Iz nejednakosti (3) i (2) slijedi nejednakost (1). 

 

 

Treći način. U     je dat dokaz nejednakosti 

 

                                            
  

 
  

  

 
  

  

 
   

        

        
 ,                                               (4) 

 

gdje su             pozitivni realni brojevi. Primjenom nejednakosti (4) imamo 
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Preostaje nam da dokažemo da vrijedi nejednakost 

 

                           (                                                                    (6) 

 

Nejednakost  
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                                                , (                                (7) 

 

 je tačna, jer se  svodi na nejednakost oblika (2).  Ako u (7) stavimo 

 

                                        i             , 

 

dobijamo željenu nejednakost (6). Konačno, iz nejednakosti (6) i (5) slijedi nejednakost 

(1). 

 
 

Četvrti način. U     je dokazana nejednakost 

 

                                 
  

 
  

  

 
  

  

 
   

        

     
 ,                 .                      (8) 

 

Njenom primjenom dobijamo 
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a odavde, zbog  (2), slijedi tražena nejednakost (1). 

 
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